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CLASA a IX-a

Problema 1. inélQimea [BH] dusi pe ipotenuza triunghiului ABC' inter-
secteazd bisectoarele [AD] si [CE] in punctele Q, respectiv P. Demonstrati ci
dreapta care trece prin mijloacele segmentelor [QD] si [PE] este paraleld cu
dreapta AC.

Problema 2. Determinati toate functiile f : R — R care au proprietatea:
pentru orice interval deschis gi méarginit I, multimea f(I) este un interval de-

schis, de aceeasi lungime cu I.

Problema 3. Demonstrati ca, dacd n > 2 este un numar natural si

x1,Ta,...,T, Sunt numere reale pozitive, atunci
3 3 3 3 3 3 3 3
gL P2 (T2 703 Tno1 T %n | Tp T AT
T1+22 T2+ 23 Tp—1+2Tp Tp+2T1/)

<(zp—20)? 4 (22 —23)* + ..+ (o1 — 20)2 + (2, — 1)

Problema 4. Pe o masa sunt k£ > 2 gramezi avand nq,ne,..., respectiv
ny creioane. O mutare consta in alegerea a doud gramezi avand a, respectiv b
creioane, a > b gi transferarea din prima gramada in cea de-a doua a b creioane.

Determinati conditia necesara si suficienta pentru ni, ns, ..., nk, astfel incat
sa existe o succesiune de mutari prin care toate creioanele sunt transferate in
aceeagi gramada.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notatda cu 7 puncte.



